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RESUMO

A projecdo estereografica: I1: S2 \{N} — m é a aplicacdo da superficie esférica S2, menos um
ponto N, ao plano, que é perpendicular a reta NO, sendo O o centro da esfera. Essa projecéo é
definida da seguinte forma: dado um ponto P pertencente a S?\{N}, traca-se a reta PN, com
isso 0 ponto Q= II(P) é o ponto de intersec¢do de PN com o plano =. Tendo isso em vista,
este trabalho vem fazer um estudo das propriedades dessa projecdo, para que seja possivel
trabalhar com ela sem maiores preocupacdes, com relacdo as transformacGes que a aplicacdo
faz. Com isso, propde-se a formalizacdo da projecdo achando a lei de formacéo de IT e da sua
inversa, IT~1, para que seja possivel o estudo das propriedades principais. Para esse fim faz-se
uso da algebra vetorial da seguinte maneira, a partir de N, constrdi-se uma reta que passa pelo
ponto genérico P=(x,y,z), pertencente a S?\{N}, e com isso aplica-se a condi¢do do plano =
para se achar o parametro da reta em funcdo das coordenadas de P, de tal forma que ao
substituir esse parametro na reta obtém-se 0s pontos que pertencem simultaneamente a ao
plano e a mesma, ou seja, obtemos a lei da aplicacdo IT que pode ser vista na Equacgéo 1.

. 2 X Y
SN} > m(xy,2) > (=, 2) (1)
Para se achar a sua inversa, basta construir a reta QN, sendo Q um ponto genérico do plano m,
e plicar a condicdo de pertencer a esfera para se achar a lei da aplicacédo -1, que pode ser vista
na Equacéo 2.

N1 > SANY (u,v) > (e, 22—, Ly 2)

u24+v2+1  u2+v2+1’ u24v2+41

Com isso é possivel verificar que tanto a I como a 1~ sdo continuas, mostrando dessa forma
0 homeomorfismo dessa projecdo. Assim, pode-se fazer o estudo mais detalhado quanto a
conformidade dessa aplicacdo, ou seja, o fato de que ela preserva angulos ap6s a sua
aplicacdo. Essa propriedade é abordada utilizando a geometria Euclidiana cléssica. Contudo,
pode-se perceber que além da conformidade da projecdo estereogréfica, tem-se também que
circulos na superficie esférica que passam pelo ponto N projetam-se como retas no plano « e
que circulos na superficie esférica que ndo passam pelo ponto N projetam-se como circulos no
plano .
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